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симость между углами многоугольника, Л. Износкова. 
к 


1. 3 


ми ас 


аконы раепространен:я электричества, Гогена. 2. Сообщения, сдъллнныя Манчестерскому собранию ученыхъ. 
гаемыя Карлемскимъ обществомь наукъ. 4. Результаты съёзда астрономовъ въ Дрезденъ. 5, Краткія извъетя, 


Пыводъ формулъ, выражающихъ зави. 
атһя 2-ая) А. Коцлевскаго. Прямая есть 
111. Извлее. изз період. изданий: 
3. Задачи, предла- 


Выражеше остатка Лагранжевой строки. 
А. Попова. 


Суммованіс и доказательство Лагранжевой стро- 
ки, данной въ первый разъ въ Запискахъ Берливекой 
Академи Наукъ за 1768 г., понын%ъ занимастъ матема- 
тиковъ. Формулы Парсевала и Пуассона, предетавля- 
ютъ собственно сумму Лагранжевой строки, и не от- 
вътствуютъ за значен1е остатка, принадлежащаво етро- 
къ. Тоже должно сказать о Формулахъ Ќоши (Мет. е 
ГІпѕб и, 1оше УШ; 1829), за исключенлемъ одвой изъ 
нихъ , представляющей остатокъ въ строкф Тейлора. 
Но въ этой Формулв, подъ знакомъ опредъленнаго ин- 
теграла находятся неизвћетныя количества, слЪдова- 
тельно интегрированіе остается неисполненнымъ. Г. 
Академикъ Чебышевъ , раздъляя мићніе тъхъ матема- 
тиковъ , которые полагаютъ , что обыкновенный спо- 
собъ интегрированія по частямъ недостаточенъ для 
развитія Лагранжевой строки, употребилъ, Формулу ис- 
куственнаго интегрировашя по частямъ и пришелъ къ 
выражено остатка (М@апзез таіетаііпеѕ ес аѕіго- 
потіҷпеѕ, раЪ 6$ раг РАсайёте бе 5. Реёгѕроцга; 
оте 11). 

Я съ своей стороны осмфллось утверждать, что 


(=) 
Та, 05 рад, ое. @ 0+) пў, 


а 
пользуясь означенісмъ, на сей разъ очень удобнымъ #7. (06.10), 


Полагаемъ въ первой чаети уравненія (0) 0,0) Е (2); 
по предположенио пашему о корвяхъ уравненія (1) 
будетъ (а, 0) = Е (а). 
Прочіе же члены уравнешя (2) опредфлятея сл%- 
дующимъ образомъ , какъ показалъ еще Лапласъ. 
ДиФФеренцируя уравненіе (1), по каждому изъ 
перемънныхъ хи, по исключеніи производной Ф (2), 


интегрирован1с по частямъ приводитъ гъ выраженю 
остатка Лагранжевой строки, столь же просто, какъ 
и строки Маклореневой; стоитъ только произвести вы- 
числете по точному смыслу задачи. Пусть Р (2) дан- 
пая Функція перембниой величины =, которая сама 
есть Функтя независимыхъ перемЪнныхъ х и ѓ, удо- 
влетворяющая уравнению 


= (3) “..... (1) 


гдВ ф означастъ какую нибудь данную Функцію. Урав- 
неніе (1) допускастъ вообще многіе корни 2, но мы. 
избираемъ тотъ изъ нихъ, который приводител къ 
2== х, для = 0. Если въ уравненіи тожественномъ 


Са 0) — Г (х, 0) Гл, (х,Ё— и) Чи 
0 


развивасмъ посредетвомъ интегрированія по частямъ 
вторую часть, то получимъ Маклбреневу строку, по- 
правленную выраженемъ остатка: 


| 


Към) 
(х.Ё— ын) аи, . (2) 


1" 27 а (2, ) 


бо ағ" 
(Ё == 0). 
получимъ % а 
р == 9 (2), д} А * * =. (3) 
2 #2 


что даетъ, для ѓ == 0, ТЕ — РТ = (х). 
Позьмемъ еще какую нибудь функцию 0(2) г дыз= 
А га 
Ференцируемъ по & произведеше 6 (2). == ; получимъ 


р 


02 
а {0 (= 2=} 4: 42 ` 62 
— И =} =, Е — Р —— . 
Е 6 == 0(2) жа ' е 4х @1 


Съ другой стороны имфемъ 
@: д: е Гү 
с ў (2) аз + (9) (=> 
слфдовательно будетъ 
їг 
аер . ь 
\7) е Г Е моу (92 м2. 
И" =={0'(2) (2-02) #(2)) п) -0(2)7(2) дъ ° 
или, что тоже І 


а (90) 2) 
сагаа (4) 


Если полагасмъ теперь послъдовательно въ уравненаи (4) 
6() = Еа) (2) , Е (2) (2), Е (2) $} и пр., 


замфчая что 


атг , й: ИЕ а, 
06, = Е(2) ж = Р\(=) (2) РА : 


а {0 (2) (2) } 
ре; И = : 


то получимъ 


4283) _ 


а, — 


а {Е'(2) я(2)°. 2) 
ах 


Е) = И) + Р(х) (0) +12 


| (=) »] а? {Е(з) иба). 20 


аё ах? 
и ‘по-наведенію нетрудно заключить, что вообще 


ЦЕ)". 


аа 
72208 тщ 4х" 


аР.(2) 4 Е 
277 75 
= 0, можно въ предъидущихъ Формулахъ непосред- 


) 


Чтобы перейти къ значено Функцій 


для 


55 $ 
© == 


ствени) полагать = 1; потому что члены, 


Ха ты 
х 
зависяпие отъ $, отдъляются и уничтожаются 
съ этимъ перемннымъ. 


вмЪстЂ 


Такимъ образомъ будетъ 


(ньне 


8) Кеј сатіи (2). ф(2)"} 

| О саа 
ЕО 
А (2, #— п) = я а 


подразум$вая въ поглъднемъ уравненіи 1==2'4-(#—и) (у). 
Затъмъ урявнеше (2) напишетея подъ видомъ: 


а\Е (х) (х)? , а ры 4 ЕР (а) ф(2)") 
ла, е > ғ г. ах — +21, , 
ТР О). 0) ат аш 
2 ах" ме еў 


гдъ К, означаетъ для сокращенія интегралъ 
ко 
Здъсь по предположению нашему х и і суть независи- 


мыя перемЪнныя , елъдовательно послЬднее уравнене 
можно еще написать такимъ образомъ: 


ау 


‘ 
уа Л ај Да = Ј Еу). вич. 95. 979" 
0 


4х '1.3.8..п° 
Но при данномъ значепіи Ёи х, величина у измня- 
етел вмъстЬ съ и, слБдовательно 
алй $ (у) — у 
$ (у) 
ху, 
$ (у) аи = — ау {1 -- —— 5 


притомъ будетъ при и=0, у=х--:$ (у) == 


при и=ё, у= 1. 


По пставленіп этихъ значеній въ предъидущее урав- 
нен1е, замбчая также что 


Чу _ 1 е $ (у) 
4х — 1+ (и—д( о (0) +0 50) (0) 
получимъ 


Гах. Ја Ја ук Ја 6 и) "ау. 6) 


. 


Если въ уравненіи (5) полагаемъ п==1 и диФФе- 
ренцируемъ по х, то будетъ 


у омезад ч» Рау ё. Рея --Р (а) (а), 


что приводится къ 
В, = Е(2) — Е(х) —{ Е(а) (0), 


какъ и должно быть, чтобы привести къ тожеству 
уравненіе 


Е(2) = Е(х) Б Р(х) (х) Р, . 


Можно подобнымъ образомъ повфрить уравннніе (5) 
для п= 9, 3, .. и что всего лучше , повфрить вооб- 
ще для п. И такъ беремъ уравненіе 

1 


1 , 
Га. Га [пах = п ғо) [2 + 9(у)—9]" ау, 


въ которомъ Е(у) означаетъ производную какой ни- 
будь Функцій (у); (у) также данная Функція, при- 
томъ величина < должна удовлетворять уравнен1ю 
2=х-$(=). Если дифференцируемъ въ отношеніи 
х 06% части предъидущаго уравненія, то получимъ 


161 — 


2 
1 „, 
Гах е ‚Г вах == ПЕРЕ ДЕ (у). [2 НР $(у)—у"* ау — = Е(х) ф(х)" э 


п—1 2 


диФФеренцируя снова такимъ же образомъ, будетъ 


ғ б 1 - А Е 1 ате: } са)" 1 
Е, Јах = сура ЈЕ) ая) Чу — Е 2517 Д ада 7.70 а 
н— РЗ - 4. . 
1 2 ат == 1 Еу хү"! 4 ФЕ (хуур) 
Ј ее Л Пах ви Л Е'(у) (0) 01" 3.4 — аз. п =) _ ое аг) 
п=—3 к 
1 | е. 
— 2307270) 
и наконецъ 
к= | ғ и 4 Е (а) (х7 1 ФЕ(х)р(х) р. 
( ум (уаз полая ах" 6 19.4 +78 —... 5 то 


И какъ здфеь 


В = Ва) 4 Ро) бо) + 2 СООН р, 


слфдовательно величина В предетавляетъ остатокъ 
Лагранжевой строки и выражается опредъленнымъ ин- 
теграломъ: 


1 гь Е - Р 
Л = зв м р: (у). (1 2) — 0)". ду 
2 


Изъ приложеній Лагранжевой строки укажемъ на 
опредъленіе величинъ наибольших и нацменьшихё въ 
математической Метеорологи. Періодическія явленія въ 
атмосферъ по большей части могутъ быть представле- 
ны уравненіемъ : 


Р = А соѕ(аё 4-а) + В со5ѕ (07-6 8) +.., 


въ которомъ Ао Ваа 10, ад би пр. постоянныя ко- 
личества, Р есть Функція перемфнной величины Ё. Для 
опредъленія самыхъ большихъ и самыхъ меньшихъ зна- 
ченій Р должно рьши?ь уравненіє вида 


А зщ (аё-- а) 4- В(®һЫ + В) -..=0. 


Јвођ а= 0а) – Еа), 


то получимъ 


П (Ех) х) Е 
с тиа анар аа 


Чтобы установить понятіс на опредъленномъ случа%, 
положимъ что первая часть уравненія состоитъ толь- 
ко изъ двухъ членовъ, то есть 


А л (аё + а) + В іо (0# -- В) = 0 . 
Полагая здЪеь 


т в а, [21 
АБ » а=  —У › = =4  В=к4, 


гдъ А < 1, получимъ 
ві (х — у) + К пдх == 0 . 

Корень этого уравненія, тотъ который приводится 

къ х= у при А = 0; сначала напишется 
х= у — аге. іп (К пд х) › 

и если ограничимся въ вычисленіи по Лагранжепой стро- 
къ количествами третьяго порядка въ отношении сте- 
пеней А, то получимъ : 


3 31? РА 


х= у — К їп ду -|- А 4. яп ду 05 ду = Ф ғ ду +- ар (9—1. 


Впрочемъ епособъ ноелфдовательныхъ подстановленій, 
ръдко успъшнве строки, 


—-=—- 


покрайней мьрь въ численныхъ рьшеняхъ, ведетъ п0- 


Вывод» формул, выражающих зависимость между углами многоугольника. 


—- 


Извъстно что сумма тангенсовъ угловъ въ треугол 


ьник$ равна произведенію этихъ тангенеовъ; то есть: 


сав 4 -- ‘205 В 4- 1а05 С = 16 4. ќарс В . 1205 С 
Если возьмемъ четыреугольникъ, то, замъчая что сумма угловъ четыреугольника равна 44 (гдЪ 4 осначаетъ 


прямой уголъ), получимъ: 


22 
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= __ бапс(4+ В + С) + апр Р 
бап (Ч ВСР) = Гао 2 +0 + Слао р = о, 


пли: АСВ 40) Рот ре. БЕ. . 1. 2 ов. (0) 
: 105 (М + В) + 105 С {215 Я + апе В 
Но: т да до 


Исключая изъ (1) и (2) {ап6 (Я В -- С) и (арс (М -- В), получимъ 
Чаво 4 -- їапа В - ќарс С -- 1авб О = 1205 Ч . 4215 В . аз С +- 
+ 1215 Ч. в В . апе Э + 
4 1205 Ч. арс С . пб В + 
+ 1205 В. їапе С. вв) 


то есть: сумма тангенсовъ угловъ четыреугольника равна сумм различныхъ соединсшй изъ этихъ тангенсовъ 
по три. 
Для пятиугольника находимъ: 


ап (4+ ВЕС+О) + №5 Е = 0 ; 


но замбчая что: 


Б ' 05 (4+ В+ С) + вап В 7 __ дап (4+ В) + ёар С 
д8 (4-28 + Сар) = 1— Ш (4+ В + С) ашр В ? ча; (Ч-В+ С) = 1— а05 (4+ В) ап б ° 


апт 4 + ќарс В 
апа (2+ В) = 1 05 Ив В › 


и исключая изъ этихъ выражен таигенеы отъ суммы, получимъ: 

{ап8 Я -- 1205 В 4- 1216 С - ёар Р -- №лз Е = 1305 Ч. 1ап5 В. апд С — ќар 4. їап В . 1218 С. 4215 О. бап Е 
-- (ард Ч . їапқ В. 4205 Р 
-- 1205 2. їапа В. їапс Е 
-- (ап Ч. 1а05 С. #ап5 Э 
= арб 24. 1апб С . ап Е 
4- 1205 В. їапо С. {ал О 
-- ‘аб В. апа С їапб.Е 
4- 1205 4.105 Р. їапб Е 
++ 1205 В. 1205 О .їапе Е 
4 {205 С. ќарс О „4апз Е 


т. е. сумма тангенсовъ угловъ пятиугольника равна сумм различныхъ соединен изъ этихъ тангенсовъ по 
три безъ произведенія этихъ тангенеовъ. 


Означая сумму тангенеовъ черезъ у ап 4; сумму различныхъ соединеній изъ нихъ по три, черезъ 


у у ќап М. ќапє В. 1апб С; сумму различныхъ еосдинен! по пяти черезъ У ѓап& Ч. ап В. їард С. {апо О.1апё Е 


и т. д., получимъ для шестиугольника: 


2. апс Я = У ќапс 24 . {ап В. 15 С — ри 1215 4. 1а05 В. 1а15 С. 15 П. 16 Е 
Для семиугольника: 


У сапр 4 = у апр Ч. 115 В. 05 С — 3 їапу 4. Тапс В. апу С. 1205 0. ав Е + 


апо. 4 . 1205 В. апо С. 1205 О. 105 Е. ав Е. {апр С. 
И вообще, для многоугольника имбющаго п угловъ, получимъ: 


У) сар 4 == У! арб 4. їапо В. ќапс С — У! тапа 4. апр В. (апд С. бап О. ав Е + .... 


А для многоугольника, имфющаго 2п -- 1 угловъ: 


— 163 — 
` (апо 4 = у апо „4. ќапс В. 1215 С — У | {а05 24. {апо В. їапс С. ап Р. ќарс Е--... + произв, тангенс: 
Если многоугольникъ правильный то получимъ: 
сз 5 < 5 5 е 7 7 
2 (апу 4 = (21) . пб Ч — (21) арр 24 4- (2) апр 4... 
с с с 
или: 
с 3 5 5 5 7 7 
(224-1) апо 4 = (214-1) тапа 4 — (2п4-1) 105 4+ (224-1) апр 4 — ... ош 
с с с 


смотря потому, будетъ ли разематриваемый многоугольникъ состоять изъ четнаго числа сторонъ, или изъ нс- 
четнаго. . 


МВ. Означепія, употребленныя нами въ поелфднихъь Формулахъ предложены Г-мъ Лобачевекимъ. 


© т ое) (2—8). (и (т— 
Вообще (2п) означастъ 9п (2п—1) (2п—2) (2—3) (21— (т—1)) | 
с 92-5 36 4...т 


Л, Износковё. 
21-го Августа, 1861 года. 


0) произвольньг25 функціяга5. 
(статья 2-ая См. М. 17). 


Будемъ продолжать изелфдованя о произвольныхъ функшяхЪ. Для сего предложимъ себв найти значеніе 
елфдующаго четвернаго интеграла: 


1 1 
РЕ (5 


у Г Г. у Е (х,фа; у, 98) ф’ (ио) Г (08) дидо да ов. 
ГТА сЕ 49 28 


Въ немъ х и у не зависятъ отъ и, о, с, В; интегралы относительно с и 8 — сплошные: первый между пре- 
дълами ағ и б, а второй между сё и 42, а 


ГГ РО) әдә = Ф()ғО) +С, 


причемъ Функцій. Ф(2) и Ку) — сплошныя относительно предъловъ иптегрированія по с, В, чи т. 
Остальныя условія, при которыхъ можемъ найти значеніе разематриваемаго интеграла, укажетъ самъ анализъ. 
Проинтегрировавъ данный интегралъ по и и 2», получимъ: 


г щи 
к 


в 
(АА Ф (па) Е (08) диду = [ 5 
з 9 


Въ слъдствіе чего разематриваемый интегралъ превратится: ВЪ 


5= 48 Ё Ө — Ф 7 Г — (е6) 


| | Е(х, фа; у, 96) Е |ә. әв. 


аё Св в 
а 
Измёнивъ въ полученпомъ интеграл перем$нныя = на 2и на у будемъ имфть: 


еб: [9] [067] әзәл. 


а 


> 
Г 


а . 

Такъ какъ въ найденпомъ интеграл х и у. не зависятъ отъ си 6, то Функція Ё можетъ быть выне- 
сена за знакъ интеграла, при условін, когда Функціи 423 И 77 не будутъ зависть отъ 2 И у; адля эта- 
го необходимо и достаточно чтобы 122 и 92у, при ғ == 0, обращались въ Функціи 4 (0) и $ (0),—чему можно 


— 164 — 


удовлетворить, принимая а, Б, си 4 величинами конечными; но въ этомъ случаъ данный интегралъ обраща- 
ется въ близкопредъльный. Им%я-же въ виду ръшить общнъе предложенную задачу, намъ Остаетея принять 
чтобы, покрайней мър%, а, с или Ь, а были безконечно большими, и постаратьея пра этомъ найти тъ условзя, 
при которыхъ Функція Е (х, үз; у, гу) могла-бы быть вынесена за знакъ интеграла. Съ этою ц®лью ра з 


ложимъ послъдній интегралъ на сумму элементарныхъ значеній, и будемъ, при этомъ, для краткости называть. 


ЕЦ е Е Чья) = и, [еее] Ще р. 


Тогда: 
ъ Э 

Г Оу Әг = Рон ООУ Ә2) НР Әр. НЕСТ. с ИРЕ 
а 
и: 
ра 

Г сть = ПР әд ШР Әз Әу, дг И д2 9,5 + ИА 

а с у= у= == У=с 

СОУ 05071 + [ПР д 7 73 я м СОР 02.0) әкі В вы 

У=е+и У=с+ш уе=с+ш У==0+ш№ 

СУУ дг 071, ГОР д5 сга ду в СОР д5 ОРАП Е БОЕ ау 

у==0+20 УЕ У=е+2 У=е+2и 

[ОР 0: Вы СОР од А Р СЕЛ = 07 орнына ГОУ д2 01 

у=40—0 у=4й—ш у=а—ш У==0 40 


Изъ полученнаго равеиетва видимъ, что для Конечныхь зпачешй 2 и р, Р (23, 22; у, еу), при г = 0, 
обращается въ Е (х, 105 у. $0); дли значеній же безконечно - большихъ Е (х, чех; у, 9гу). обращаетея въ 
Е (х, чи; у, ту); а изъ этого слфдуетъ, что, для дестиженя нашей цЬли, необходимо чтобы члены разложс- 
ній, содержащіе въ себъ Е(х, фи; у, $7), сдълались независимыми отъ нея, т. е. обращались-бы въ нуль или- 
же въ неопредъленность (*). Этого-же достигнемъ, еа Функции Ф (2) и [ (7) для безконечныхъ значеній 2 
и у, каждая отдфльно, будутъ обращатьея въ 0 или въ ъ;и кром того, когда Функція Е (2,123; у, фгу) для 
этихъ значсній будетъ величиною конечното. І 

Впрочемъ она для безконечно-большихъ знаценій < и 7 можетъ обращаться въ безконечность, только, при- 
этомъ, произведене этой безконечности на значенія Функцій Ф (2) и [ (7), при 2==с2 , 7 = о , должно обра- 


0 
щаться въ 0 или въ у. 4 
Кром того, еели приэтомъ а, б, с и 4 будутъ безкопечности не выше втораго порядка, (т. е 


а=— 6 = Е. , с = —я ‚а=-*, и Функции Ф (2) (у) — нечетныя ‚ то Ф (2) и Ѓ (857), при 


Е] 
. 


= = 0 обратятся въ нули, — и взявъ Функцио Е(х,%005 У, 70) за общій мпожитель, мы въ скобкахь получимъ 
сумму элементарныхъ значеній двойнаго интеграла, 


въ слъдетвіе чего искомый интегралъ получитъ слъдующее значене: 


1 1 
ђе 8 Р . А 
К і, |. [ Е (х ‚ фазу, 78) Ф (иа) 70и (08) ди до да 03 = Е (0; №0; у, #0) Г 358 у 9$ ду - 
9 Е ас 


а= СЕ Е ё 


Или, назвавъ значсніе интеграла 


(®) Мы понимаемъ здъсь неопредъленность въ родъ зіп (с) · 


ра 
Г т (5) 6 о. әу = ә 
57 З 
ве 
получимъ: 
Е а ку.) 

| Е (х, ца; у, 98) Ф'(иа) Р (03) 0и 00 да 08 = о Г (х, 10; у, $0) , 
а& СЕ ё ё 


откуда находимъ теорему: 
1 1 


$ Е — — 
& Е 
, 1 3 н 
1) Ре, чб и, 0 = * | НА [ |] Е(х, ща; у, $8) Ф (пе) [ (08) ди ду да дв . 
ав сё # 2? 
Точно также разсуждал, нашли бы: для 2п кратнаго интеграла: 


һе 48 уе 24 


Ш Е 
9 Г... ЛГ" Г"... а фазу ява 87-2 ав) РОВ И ор)... дидюдш...двовау... 
а& сё её Ы 2 2 


#2 


ва [ 
= Р(х, 40; у, 20;:,50;...) ГГ г. . ФГ ©) д5 дЕ 02, 


$55 
а се 
а отстода теорему: 
аб аа 
ре ЧЕ ЕЁ г. "= ғ 
> 1 И І (Д 
Ш) Е(2,00; 0,70; 2.60;...) = = [ н А : я; [ [ „„Е(х ри вуз, у;...)Ф(иа)р(оВУР '(шу)...дидтди,...дадВду.., 
Р а сЕ её #2 (2 е 


гдъ о опредфалетея интеграломъ: 


ъа ғ пру. 
„= |||... 201929 ма о... 
г д 
асе 


бё 


Изъ теоріи произвольныхъ Фунцкій вытекаетъ елъдующес свойство 2п кратнаго интеграла: 
4 1 1 


а т — = 
[2 & є “ 
Г { 90 Н, ў, 1. Баша; у, Ву, у; +.) Ф (иа) Ё (03) И (шу)... дидо дш... да д8 ду...== 


29:8. з вз. 28 а 
Гдъ р, 9. т, . . . величины, при которыхъ теорема (ТТ) имфетъ мъсто, аи, у, А, . . . величины конеч- 


ш А 
уу 


ЧЕСТЕ... . 
о в се фи 
[ [ Г [ [ -.. (козу, 833,573. -) Ф шау В) Р (шу)... дидидш... да в ду..(°) 
ныя, по произволеніто малыя и одинаковьыхъ знаковъ СЪ р, ше. 


22 е? аЗ 29 #2 

. Кром того, такъ какъ анализъ, употребленный при доказательствв теоремъ, выражающихъ произвольнытя 
Функкіи объ двухъ, трехъ и вообше п перемвнныхъ , ничёмъ не отличается отъ анализа, употребленнаго нами 
при доказательств теоремы, выражающей произвольную Фунчцио объ одной перемънной, то замбчаня, сдЪлан- 
ныя нами на счетъ интегрируемости двойнаго интеграла въ предълъ, внъ предфла и обратнаго способа инте. 
грировантя, вполнБ имфютъ мБсто и для 2п кратнаго интеграла, 


Сдълаемъ приложеніе формулы (Г) къ частному случаю. 8 
Положимъ въ ней: аё = +, ђе = т; СЕ == =, (Е =Т, х=0, у=0, Е(уа, 98) = е 
Ро) = эту; тогда: Е (40, 20) =1, 7 Ее? 


8 
Е. Ф (2) = р 2, 


(*) Очевидно, оно распространяется и на отрицательные предфлы. 


со со , 4 < 
Ф Яр 25 3и. 4 ЭЗ оі 
„= || 5 , у 0; ву == 4 , 
оо 
5 т т е со ` 
т = [Г ес+8 соз ио с0з 98 ди до да д8 ; 
ооо о 


или, интегрируя въ отношеніи с и`б, получимъ : 


14+ 20 


4 


со 
т. № И е"" соѕ ти -- г" изт ти — 1 


1-- и? 

л \* Е е" соѕти + ети віш ти — 1. З 

о Д . 1+ а? 1, б 
о 


с в 
с05 77 п ли 
о ди -- 0) —_— ди . 
1+ аи? 
0 


со 

Г е соѕ ту 4 е" у зп то — 1 

абы 2 тт ардаа ду . 
0] 


о 


иди ле 5 

14-и? 
0 
ПродиФФеренцировавъ послфднее равенство, въ отпошеніи т, п разъ, найдемъ: 

20 п сә 
л п" сох ти В л и" іп ти 

а пе " — 005. п = | —————=——ди 4 іп, п < Г а 
) 2 14+ 10 % 2 1 и? 
0 0 


ЫД 


помня только призтомъ , что во второй части послздняго равенства въ первомъ интеграл п есть число вида 


2р, а во второмъ — вида 2р-- 1 . И 
Такому условію подчиняется величина п когда т не 0. Но если т == 0; то, очевидно, для сохраненіл 


послъдняго равенства, необходимо дабы, въ немъ п было > 0 и <2. 
Принявъ въ соображеніе сей часъ сказанное, и вепомнивъ что 


=) 


0 = и еіп ти — соз ти ГУ 
== г, ТН из г) 
- о 
сдфлаемъ въ равенствъ (а) т = 0; тогда получимъ: 
л 
ко: 


==) 0 
и 
$ ——_ дм = . 
ти Е 
| созт 5 


0 2 
А полагая здёсь и? = х, и принимая — == а— 1, будемъ имфть: 


ии 
е Охт== Бет огр 
хаса с05 (ат — -. ) 
ез 
а 2 <1 
а 1-х е зшая ° гдъа>0ди : 
о 


Посльдній интегралъ былъ въ первый разъ данъ Эйлеромъ. 


Напишемъ теорему (П) въ слъдующемъ вид®: 


— 167 == 


Бе ЦЕ [= Ри © 1 (1 — \ ше 7 
Э ЕЕ ре ! А .. 
Раб: 0; 0:92 | й: 9" чх Т А. Рас, аз у, Вуз, у) Фив) Ё (08) У'(шу).„ди ду дш ...да 98 ду... 
- а& сё её е2 2 г? 
ьа ба р - 
где: “= |||. . 20 99 0: Ве. эф А 
„2 > У 
и сдълаемъ въ посльдней Формул®: в. 
ав = — м, се=— у, бе=т— х, @==р— У, её = —х, &=9— $, 
Р(х зу, В; у;...) = Е (ха, у В, 2-у,...); тогда: Р(х,0; 9,03 2,0;...) = (у, 2..1), 
| - не Ри 9—2 а 
Аг = фе ФОР... 
= | }і от р 0996,0... 
%. 
І РИЕТИ СИ 
# ғ г 
Г оз +52. +55 | + Ме ` Е х 
`) ГЦ: | ОГО уе. | Е % = 
! или: 0 ‚= у ро — ЕС 00 05 95 .4..', 


——2 —< —> в. 
при условіи, чтобы тр—х, ру, 94—25,... были числами положительными, == (въ противномъ же случа о, 
по каждой, изъ перемъннныхъ, будстъ равно 0). Тогда: 

| | : | 


1] р й 


| тр ус <> ` со ўс * 
Е (х, у...) = 2 Г [ | ря Г | Т ...Е(х-ра, у В, 27у...) Ф (иа) РВ) У '(шу)...ди ду дш...да 06 ду... 
баг 9—4 оо о 
Полагая зд?еь: Ф (5) = (5) = Р (6) == яп (0), найдемъ: 


И 


И со со со у 4 
я" (5,9,2...) = у" у. а Ј Ј Ј ‚.. Е(х-а, у4-8, 24-7, .)е05 ио.с05 28.005 07...ди до дш...да д8 ду. 
о : 0^ е 
И 


9.9 
я. 


| Е а р . гит“ — 
На основаніи же свойства 2п кратнаго интеграла имбемъ: у 


+ Е М 


л" лы Л Л Л. : ТИИ у+6, 2--7,...)соѕ иа.соѕ 28.05 17...ди ду дш...да ОВ ду... 


р = 


гдъ 1, К, 1,.. . удовлетворяютъ выше означеннымъ условямъ. • 
Замфняя во второй части, поелвдняго равенства, интегралы, взятые между предБлами отъ 0 до с , сиг- 
мами, взятыми межлу предълами отъ 0 до, (предполагая { числомъ безконечнымъ) получимъ: 
фе +Е + РЕ } 


| |] у и> . а 
Г рн Е 
у У У У... Е(2#-0,у+ В, зу, - ++ ) 603 иа {соз ъВ. соз шу зы. да 08 0 аа 
- оо } 


0 
ше 
дз аж Нр 4 Вы 1 
но: с05 ис — = == 
е 2 зір 5 2 2 т 2 
е зїп (2—3) Ё 1 зіп? В 4 
Е 
ше 29$ 


зака 


А 1 

р зіп (0—0) 7 4 Р; 

$ совшу = ——— 4 29841 1 ; 

я 507 2 те ае Ы 

с о ОМОТУ 5 тдЪ ЕР. 
Слъдовательно: 
> пЁ 1 А оё у, 1 
Я ‚УВ, =,... я и, деда» , 
= | (2-а, у й [5% 9 ТЫ зап 9 да орд; 


Отсюда, на основании началъ интегральнаго исчисленія, ваходимъ: 


+Е +6 +! 
А П 1 : н 2 Й 
з= Ре, уфек, +01...) [| Г Е А га + | ет 2 | Б | во ве. 
2 а 


пете Тай 9 зіп = 2 ір 2 әп - 
па: 
` + + и 7А +1 7 
- р ша да р ту "ду 
7=Р(=4 0, УОХ, =4-01,... к 0 В+ Е ——6 0 -- |2}... 
= (т:-+- У+ = Е ? Је у: зз. ? 
= -—4 —Ё — Б зы) 
ВАН: 
а Ре +! І: е: + 
. А хп Га =; эт 
| —.. — а] "| [/ 2.4 + | ә 
. о 51П = тт — о 51 => «97 = 
ВЕ 22 м ге +; 
"98 502 
РЕН ЩАС 
24 оз + га е 
м , ЛЕ 
чи * , „ 2 т Ра 8, 2 іп ғ д 
7 рем, о, о.о [- 21 т да Г =] Гау П 
58 =. 5 т 5 о 
\ 1 ( +в @ 
72% зтёу д 
а 97 5] 
наи: в. м 


тет ЕЧ 4 А к +Е ‘ +1 (**) 
Рену... | В Ч ПЕ] | Е] | ни. 
о’ З А м ка" о 4 | 


А отсюда закмючаемъ, что для возможности замъны интеграловъ сигмами надобно въ данномъ выра- 


жеріп отъ каждаго подъинтегральнаго иножителя ОТНЯТЬ по 4 д 


+: +0 РУ; 
И действительно, тогда въ поелфднемъ равенствъ интегралы | 2 . Г 2 % КЫ 
к“ 25, — 
(9 Ҹисза 0,0’, 0"... заключаются между —1 я рї, а 9924 4, Се рее между 01 
<=) , а н: у ь 
ь Ибо «, 2, /,.. 


‚ Зисла по произволеню малым. 


пропадутъ, и мы получимъ : 


5 


Ј = Т7. 


а 
2$ 


169 — 


е? 5 5 1 
ое ару 


Т4 е. 


А 
2 


Откуда, послЬ замфны перемённыхъ: 2а-=0д, 8—5, @у==6,...., найдемъ : 


УМ 5 А). 


Г 


А такимъ образомъ можетъ написать слъдующую Формулу : 


т—2 р—у 9—2 


п Р(2,у,2,..) =] | 


—г —2 


Ж: 


о 
Е) 


4 ... (ха у-- Вуз-у,.. 


) [ оиа) $ [сов $ еә $ |ә д8 ду... 


Или, замфнивъ въ ней перемённыя х-- а=, у+-В=ы, 2 + у => ,...., найдемъ Формулу 


М 
п'Р(2;у,2,.. =[ Г имет, 
000 и 


Х.Р», оз и (20—х)— 2) [о 2 (и—у)— ч) [о ш (5—2)— $] ... Ади ду...” 


удостовёряющую насъ въ сходимости ряда, выражающаго разложевіе произвольной Функцін отъ п перем%н- 


чыхъ угловъ по синусамъ и косинусамъ этихъ угловъ. 


Августь 1861 года. 


Н. Коціевскій. 


Доказательство положенія геометріи : 


прямая, соединяющая дв точки въ пространетвъ, короче всякой ломаной между тъми же 
точками. 


Эвклидово опредъленіе прямой лини есть отвле- 
ченіе , основанное на томъ представленіи , какое мы 
пріобрътаемь изъ наблодентя падъ твердымъ тъломъ, 
вращающимея около двухь неподвижныхъ точекъ; а 
именно: прямая линія сеть ось вращенія тъла, то есть 
рядъ точекъ, которыя не перемвняютъ своего мЪста 
въ пространетвъ, во время движенія тЪла. Изъ этого 
опред®левія прямо слфдуетъ, что если двљ прямыя 
ижљюте деть общая точки, то сливаются и в5 прочих 
точках на всем5 протлженти. 

Въ самомъ дфлЁ, пусть „4 и В двЪ точки тверда- 
го твла, служащія опорою въ пространств, при пе- 
ремфщенли прочихъ частей тфла. Но лишь только обра 
щене тфла началось, какъ между Ян В, и по другую 
ихъ сторону, означитея непрерывный рядъ точекъ 
М, М'... также неподвижныхъ. Слфдовательно опо 
ру изъ 4 можно перенести, напримъръ въ М, опору 
изъ В перенести вь ЛГ, наблюдая притомъ , чтобы 
растворете циркуля №№ было равно 4В. Въ дви- 
жени тБла ничего не перемънитея, слъдоватсельно часть 
мы’ прямой лини тожеетвенна съ мВ. Отеюда же 
слБдуетъ, что пересњченіє двухь прямыхь происходитз 
65 одной только точктњ, потому что, предположивъ двв 
таковыхъ лочки, мы принудили бы сливаться прямыя 
и ВО Всъхъ прочихъ точкахъ. 

Опредъленіе плоскости составляетъ въ начальной 
Геометрін постулатъ. Можно движсніемъ прямой ЯВ, 
по двумъ пересфкающимея прахымъ ВО и 4С, по- 
строить непрерывную поверхность линейчатуо; и если 
Чазовемъ эту поверхность плоскостию , то еще невид- 


А В ЕБЕСС 


но непосредственно , чтобы прямая линія сливалась 
съ плоскостію, въ какомъ бы направленіи ни-были из- 
браны на плоскости дв® точки, соетавляющія концы 
прямой. Если это послъднее свойство припимаютъ за 
самое опредълеше плоскости, то нужно показать спо- 
собъ для построенія такой поверхности, или доказать 
возможность требовантя. Затёмъ слЪдуготъ въ началь- 
ной Геометрім нфеколько предложен? й, предетавляющихъ 
полную очевидность: черченіе на плоскоети круга, из- 
м®рен1е угла между двумя радіусами круга соотвът- 
ствепн010 дугою окружности, опредъленіе угловъ пря- 
маго, остраго и тупаго. Веъ прямые углы равны меж- 
ду 0000. Сумма емъжныхъ равна двумъ прямымъ; 
углы вертикальные равны между собою. -– Начнемъ от- 
сюда наше доказательство. 

_ Предложеніе. Изъ точки 5, взятой вн прамой 
АВ, вевозможно провести двухъ перпендикуляровъ къ 
той же прямой. 

5 „Доказательство. Допустивъ 

/ два перпендикуляра 5.4 и 528, 060- 
ротимъ тр—къ .45В около осно- 
ваніл „В до новаго совпадені 
еъ плоскоетно С5Р; лиши 45 
должна упаеть на свое продол- 
жене .ЯС ‚ лишя ЭВ на свое 
продолженіс ВО, образуя прямые 
углы СЯВ и РВ.4; притомъ.ли- 
ви эти должны пересъқатьса здъсь 
` въ нъкоторой т0чк% 5’, куда имен- 
но упадетъ точка $, к. такимъ 

РД ж 


образомъ прямыя 5.45’ и 585$ были бы принуждены | 

переесфкаться въ двухъ точкахъ 5 и $ ут. е. сливаться 

въ одну прямую. РЕ. | 
Слъьдстве. Перпендикулярныя АС и "ВО: къ 

одной прямой В, также и проддлжешя пхъ ас’ и; 
ВР’, пересъченія имфть пе могутъ. 

р 1Гредложеніе. Если изъ точки 
У, взятой гдъ нибудь на ОВ, пер- 
пендикулярной къ В, проведете 
ся Р.А пересъкающая прямую АВ 
въ точкъ Ч, то. уголъ 0МВ бу- 
деть острый. 

°_ Доказательство. Чрезъ точ- 
ку „Ч проведемъ ЧС перпепдику- 

‚ лярнуюжъ 18. Прамыя: ЧС и ВИ, 
по предъидущему слфдствио, пере- | 
сфчешя имфть не могутъ, поэтому 


С 


( вслкая 40 перессъкающая В про- 
ходитъ внутри-угла В.4С, то есть подъ угломъ 2.18, 
который мен%е прямаго угла. 

не Слљдствіе: т Если: въ ітреуцольникь одинъ. уголь 
прямой, то оба другіе непремънно острые. 


Теорема. Изъ двухъ косвенных» 54 и ЭР, ле- 
жащихъ по однусторону периендикуляра 5М, виутрен- 
няя 5В короче внъшней 5.4. 

„Доказалттельсттво.Пря- 
мыя 5-4 ‘и $В`обра- 
зуютъ ифкоторый у- 
голъ .45В, и суще- 
ствусть нћкоторая пря- 
мал 5С, которая раз- 
дълитъ этотъ уголъ 
пополамъ. Перело- 
жимъ  треугольникъ 
А8С по другую ето- 
ропу 5С, въ положеше РС. Линія 5.1 пойдетъ 
по 5В, тупой уголь 5С.4 отмфритъ равный себ уголъ 


ж: С 


вм 
Г 


$СО, такъ что прямая СО пройдетъ вн ‚угла гостра 
| го СМ; елфдовательно лишя 5 0 будетъ длиннве ли- 


ніи» 58, какъ нблое болве своей части. 
І = в " л 
Теорема. Перпевдикуляръ, опущевный изъ точ- 


| ки 5-на прямую ЧЁ короче венкой прямой 5-4, про- 


веденной изъ 5, косвенно. къ „4 М. 
„Доказательство. Линіп 8.4 > $0, 9с > 5В и такъ 


далве. Сколько бы пи-была точка /{ близка къ М, всегда ^ 


возможно} ввять между 4 ме М другую очку. В, для 
которой косвенная $В будетъ короче 5:2; елбдователь- 
но въ угл6 ЭЛ перпендикуляръ 51) есть предълъ 
косвенныхъзлиній и. въ токе премя предваъ. еокраще- 
тіл разстояній точки? 45 отъ лини’ «ФЛ. Подобнымъ 
образомъ и теже свойство лиши 5М докажетея въ от- 
вошеши косвенныхь $Ё „281 си ир., проведенныхь въ 
угл 5МЕ. * 

Сльдстве. Окружность; описанпаа изъ $ какъ 
изъ цейитра, радіусемъ 15, коенетёя прямой ЧЁ въ 
одной только -точк$. 

Теорема. Ломаная лив1я 4С -- СВ боле пря- 
мой УВ, замыкатощей треугольникъ СВ. 

„Доказательство. Онустимъ изъ С перпендикуляр? 

С на ЧВ. Кели онь унадетъ въ 

А 1), между точекъ Чи В, то 

Ў будетъ 4С > 40 , ВС> ВР; 

4 п т. слфдоват. 4С-ВС>АО-ВЬ. 

. Жоли же точка 2 унадеть внё 

треугольника. ФАС, то, полу: 

чимъ 4С> 4) , ВС> ВО; 
елћдовательпо 


лс + ВС > Ар 4- Пр>ав. 


Что къ этому оставалось 
бы прибавить, то уже весьма 
просто. 


Ч. Попобё. 


Сентябрь, 1861. 


Библіографитескії указатель. 


33. 1есопѕ бе саіспі 4ез уагіаїіоп ѕ раг 
І. Ілпаеѓёр, Рго{еззеиг бе Маётабіаиеѕ а ’Ошуегзие 
де Не1ѕ1іпрїогѕ Рагіѕ 1861. Ў 

Это сочиненіс, обнимающее послъдпіе успъхи важной 
отрасли анализа, представллетъ значительныя унроще- 
нія Формулъ Сарруса и Коши, коимъ наиболфе сл$до- 
валъ авторъ. нъ не соглашается впрочемъ присво- 
ить варіацін новое общее опредъленіе, данное ей Ко- 
ши, которое, нельзя не сознаться, прнводитъ понатіе 
объ изм%неніи Функцій къ крайней отвлеченности; и 
потому опъ удерживаетъ ей значене, присвоенпоё Эй- 
херомъ и Лагранжемъ. Введепіе же новато, простаго 
символическаго обозначеніл позволило автору предета- 
ВИТЬ главных теоремы вычислен!я варіацій въ выраже- 
и1яхъ еовершенно строгихъ и ясныхъ.—Намъ кажется 
что` в наиболфе компетентные судьи будутъ съ радостіо | 


призфтствовать полвлешіе этого прекраспато труда на- 
шего молодаго Г’ельсингФорекаго профессора. 

34. А; Ніѕтогу оѓ {Ве ргозгез- оё Не 
са еси] из оѓ уатіаёіоне Чиг1пх Не ліпе 
Сеп сенфогу. Ву У. Тотоцег. М. А. ЕеНо\ 
апі ргіпеіраі тафешаНай Геениег оЁ 5 Зови СоПере, 
Саш ее. 1861. 

_ Это обширное сочиненіс содержитъ подробную ис- 
т0ртю развитіл варіаңіоннаго нечисленїя въ 19-мъ сто- 
ЛЪТІИ и вполвъ знакомитъ съ литературою по сему 
предмету; опо можетъ служить прекраенымъ дополне- 
ня или сели угодно, внеденіемъ къ предъидущему 
курсу. 

35. идет С. Т. Рори!Аге Уомтаве НЪег 
А 5ігопотіе. Папак 1862. 

Это, ноемертное издате лекцій одного изъ самыхъ 


даровитыхъ учениковъ Бесееля, читанныхъ имъ въ Дан- 
Ццигъ въ 1856 и 57 годахъ, по случаю появленія 3-й 
части Гумбольдтова ›Космоса« ‚отличается отъ вебхъ по- 
пулярныхъ аетрономическихъ сочинсый вакъ по само- 
му. изложенио, такъ и по главной путеводной идеф она- 
го, стремящейел ознакомить читателя, съ сущностно 
строгихъ „методъ изелфдования, которыя привели науку 
въ ея настоящее высокое состоян1е -— Этой кнг. МОЖ 
но пожелать иреимущественнаго расиространевал пе- 
редъ другими, подобными ей но названию; и русская уче- 
ная литература можетъ расчитывать на вфрное прлобр5- 
тен1с., если кто либо изъ спемалистовъ возьметея за 
переводъ оной. 

36. №ие Е іететіе. ает Месћапік, уоп 
К. ИП. $сҺеШасһ.. Веи 1860. 

Главиое достоинство этого сочиненіл, составлен- 
наго для гимназическаго употреблен:я, заключается въ 
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томъ, что, при богатетв& содержанія, авторъ съ весь- 
ма ограниченными средствами, какія предетавлятютъ 
начальная математика и аналитическая. геометрия, раз- 
ръшаетъ задачи, далеко выходящіл изъ элементарнаго 
круга; поэтому, что касается изложешя и особенностей 
употребляемыхъ авторомъ метод; то сочипеніе это мо- 
отъ съ пользою служить какъ приготовительный курсъ 
для высшей математики. Р 
‚ 37. РгоЈјаѕіопо їай пр согѕо а: беоте- 
гла ѕирегіоге да Юобог Глиоё Стетопе МИапо 
1861. 4 
Это сочиненіе служитъ собственно введенісмъ къ 
курсу высшей геометріи, излагасмому авторомъ въ Бо- 
лонекомъ Универентетв : но опо дастъ леное понятіе 
о направленти, методахъ и содержаніи попой науки и 
потому заслуживаегь быть указанпымъ. — 


ШІ. 
Извлесеніл изз періодигескихъ издан. 


1) Въ М. 11 ›Пветвика мат. наукъ« напечатано 
было извлечеше изъ мемуара Гогега о цилиндрическихъ 
конденсаторахъ. Разсматривая ныпъ вев послъду- 
ющіс мемуары Гогспа, вакъ о раенространепіи электри- 
чества въ полунроводппкахъ, такъ и въ конденсато- 
рахъ, мы замфчасмъ, что главная цфль его изелћдовапій 
показать сходство между расироетранеиісмъ, такъ ца- 
зываемаго статическаго электричества и тальвани- 
ческаго тока. Изъ лефхъ результатовъ Гогена видно, 
что распространенае етатическаго электричсетва слфду- 
стъ закону Ома. Поэтому „Гогепъ объленяетъ дьйст- 
віс кондепсаторовь помотіо испрерывиаго раепро- 
страненіл электричества, предполагал, что средпна, раз- 
дїллющая двъ поверхности конденсатора, проводить 
электричество, хотя въ слабой степени, и тогда расиро- 
страненіе электричества соотвфтетвуеть гальваническо: 
му току. Выведенпая Формула для сопротивленія ин- 
дукцін въ цилиндрическихь концентрическихъ конден- 
саторахъ : е 


а= 05 2 


должна быть одипаковою съ Формулой для прохожденія 
гальваническаго тока между цилиндрическими, концен- 
трическими электродами, раздъленными напримъръ жид- 
костью. Гогенъ не тредставилъ памъ сравнитедьнаго 
опыта; но мы имфемъ изелбдсвапіи А. Савельева, б. Пр. 
Каз. Универ., который выразилъ сопротиваеше зкидка- 
го слоя, заключениаго между цилиндрическими кон- 
центрическими электродами формулою 

с 9 


И" = Е. 09 фо 
и подтвердплъ ес опытами. 

Согласіе двухъ этих выводовъ показываетт» спра- 
ведливоеть выеказанной теор. 

Въ настоящее времл Гогенъ продолжает изел$- 
доване о конденсаторахъ, и уже публиковал, резуль- 
таты для случал плоекихь и еФгричеекихь поверхностей 


| 
| 
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Плоскіе круглые конденсаторы были’ заключены 
въ цилиндрическую медную трубку, и разетоян1е между 
ними измфнялось такъ, что лишл, соединяющая центры 
дпскопъ; оставалась перпендикулярною къ ихъ плоско- 
сти; заряды, индукцируюпій и индукцированный были 
изуврлемы помотию электроекоповь. Соотвьтетвенный 
тому опытъ былъ произведепъ и съ помопию гальва- 
вичеекой батареи, причемь между двумя круговыми 
электродами ваходилел слой раствора мъднаго купоро- 
са. Согласно ожидапілмъ оказалось: — 1) съ измъметемъ 
разстолизя дисковъ индукцируюний зарлдъ и пацряжешое 
галрвапическаго тока измънялись въ одинаковомъ отно- 
тен:п. 9) какое отношение было между цблымъ токомъ 
п производнымъ (т. е. когда опъ прошелъ чрезъ жид- 
кій цилиндрическИ слой); такое же самое отношене 
существуетъ между индукцирующимь и индукцирован 
нымъ зарядами. 

ть случа сферическихъ, концентрическихъ кон- 
Аснсаторовъ, полагая что радіусъ ввутреннаго шара =г 
а ви шняго = А, п это впутреншӣ шаръ еообщенъ 
Съ постоянных источнисом элсктричеетва, а внъ- 
Ши съ землею: заряд» внутренней и выминей сфе- 
рическихъ поверхностей выражается въ Функци И и 2. 
Нредполагал, что средина между конденсаторами про- 
водитъ электричество, но гораздо слабфе конденсато - 
ровЪ, задача приводитея къ оцредълевио напряженія 
това, проходящаго отъ виутренияго шара къ внёшне- 
му. 10генъ (Хх) предполагаеть дв концентричсекія 
сферы очень близкія между собою; которыхъ рад1усы 
хит 4х; х гораздо менђе Л и гораздо болъе г. 
Сопротивлеше средилы, между поверхноетями этих, 
еферъ будетъ 


& —.э 


Е постоянный косфљиціентъ: это сопротивлепіе будетъ 


они РНИ 


(*) Сотрќеѕ тепдиз. 20 Зерѓетіге 1861. 


даФъгренціалъ сопротивленія слоя, заключающагося 
между сферами, коихъ радлусы г ибх: слфдовательно 
цълое сопротивленіе будетъ: 


в. 


Поэтому сопротивлене слоя между сферами, ко- 
ихъ радіусы Л и г будетъ: : 


2. зү. 

к (5—2): 
слёдовательно напрлженіе тока будетъ пропорціональ- 
но величин$ 


Ат 
5-5-5: (@) 


Согласно съ высказанною тсоріею , зарядъ вну- 
трепилго конденсатора, въ случа? статическаго электри- 
чества, долженъ быть пропорціоналенъ той же самой 
величин (а). Опыты, произведенные надъ шестью 
конденсаторами различныхъ діамстровъ вполнъ подтвер- 
дили справедливость вывода. 


7 
Изъ Формулы в можно сдфлать еще одно важ- 


ное заключен: если Л безконечно, или покрайней 
мър® очень большое въ сравненін съ г, тогда зарядь 
внутренняго шара должепъ быть пропорціоналенъ его 
радіусу. Когда шаръ находится но ередин® простран - 
ства большой комнаты, тогда можно предположить, 
что внъшн:й шарь имфетъ безконечно большой радіусъ. 
Гогенъ дъйетвительно нашелъ, что зарядъ шара про- 
пори1оналенъ его радіусу. 
И. Чехович5. 

2. Сообщешя, сдьланныя послљдпему собратію 
британскихь ученых в5 Манчестер». 

— Пр. Прайсв извфетилъ, что ему удалось разр шить 
трудную мехавическуто задачу опредъленія въ конечныхъ 
выражешяхъ кривой, описываемой при различпыхъ уело- 
віяхъ движущимел т$ломъ, нодверженнымъ вланио 
вращенія земли около оси. Въ случаъ свободнаго па- 
денія тъла Формула дастъ одно отклопеніе къ востоку 
и другое весьма малое къ югу, согласно съ опытомъ. 
Для случая полета лдра, направленпаго въ произволь- 
номъ азимут, таже Формула позволяетъ вычислить и 
паправленіе пути и величину отклоненіл. 

— Де ля Рю предетавилъ новые, блеетлщіе опыты 
евоихь Фотографическихъ работъ въ примъненіи оныхъ 
къ ‘астрономи, а имелно изображенія солнечвыхъ ия- 
тенъ въ столь большихъ размврахъ , что онъ позволя- 
ютъ изучене Физическаго устройства солнечпей Ф0- 
тосФеры. Равно замфчательны и Фотографіи звъздныхъ 
группъ, какъ напр. Плеядь, объщаютщія дать еовреме- 
немъ возможность составленя этимъ путемъ самыхъ 
точныхъ картъ звфзднаго неба. 4 
3. Шькоторыя из задаче, предложениыхљь Г“ар- 
лемским5 обществомѕ науке на конкурсе ке 4-му Янв. 
1563 года. 

Изъ наблюдений покрытій Плеядъ, произведенныхъ 
ВЪ перодъ послфдняго обращенія лунныхъ узловъ, 
опредълить съ возможною точностио ошибки лунныхъ 
таблицъ Г. Г’авзена — Изелъдовать теоретически и 
опытомЪ законы, опредвляющие длину и напряженіе 


искръ, получаемыхъ въ приборахъ Румкорфа, различ - 
наго устройства и размъровъ — Изложить наиболфе за- 
мЪчательныя елъдствіл, какія бы можно было извлечь 
изъ наблюденія явленій электрическихъ возмущеній въ 
атмосФер®, производящихъ токи въ телгграфическихъ 
проволокахъ.— Обыкновенная премія ,назначаемая за удо- 
влетворительное ръшеніе одного изъ вопросовъ, еосло- 
ить въ золотой медали, достоинства 150 Флориновъ 
и такого же денежнаго вознагражденія. 

4. Съъздъ нъмецкихъ Аетрономовъ въ Дрезднь въ 
Август 1861 года. 

Необходимое для полезнаго успъха занятій отдъль- 
ныхъ обеерваторй раздъленіе труда и соглашеніе какъ 
относительно выбора ‘предметовъ изелфдованя, такъ и 
методъ обработки и сообщеніл результатовъ оныхъ, 
вызвало уже въ 1857 г., во время общаго съ$зда нъ- 
мецкихь егтество-испытателей въ Бонн, мысль объ 
отдвльныхЪ еътздахъ астропомовъ. Первое такое ео- 
браніе происходило въ Сентябрь 1860 г. въ Берлинф, 
второе=-въ Дрезденв. 20 и 21 Августа наетоящаго го- 
да. Результаты послфдняго совтщапія, имћощіе нео- 
епоримую важность для науки, публикованы въ 0со- 
бомъ отчетъ, (Ветіеће прег де аѕігопопиѕеће Физапишеп- 
Кон 11° Огелбеп аш 20 шпа 21 Апо, 1801), изъ кото- 
раго мы заиметвуемъ здћсъ главныя положения, съ цћ- 
лію, можетъ быть, побудить тъмъ и пъкоторыя изъ на- 
шихъ обсерваторій къ принятію учаетія въ согласной 
разработк® предмета еъ нашими заграпичными сотруд- 
никами. — Взаимное поощретше къ ученому труду, зна- 
кометво съ направлевіемъ работъ каждаго изъ астро- 
помовъ , критическое раземотрыйе общихъ иунктовъ 
воззрвиїя на различныя отрасли астрономической дфя- 
тельности и, преимущественно, общее содъйетвіе въ 
исполнении! большихъ и важныхъ работъ, которыя по 
ириродъ своей допускаютъ полезное раздвлепіе труда, 
составллли главные пункты, которые дрезденекое со- 
брапіе имло поетбянно въ виду и коими положило 
руководствоватьсл на будущее время. 

Изъ изустпыхъ п пиеьменныхъ сообщеній. едълан- 
пыхъ собранио, заслуживаютъ обобенпаго упоминания 
слъдутощіл: Г. Повальки предетавилъ работу, имфющую 
цЪлію ввести болфе однообразіл и точности въ вычи- 
сленія иланетныхъ п кометпыхъ орбитъ. Немало- 
важнымъ источникомь ошибокъ въ теоретической обра- 
боткъЪ паблюденій до сихъ поръ было петочное знанте 
ДВижешл земли. Съ полвленіемъ солнечныхъ таблицъь 
І анзепа Олуфсена и Леверье, основанныхъ на боле 
строгой теорін, явилась и потребность знать какіл по- 
правки должны быль присоедивяемы къ прежнимъ дан- 
нымъ астрономичеекихъ календарей для надлежащей 
обработки старыхъ наблюденй. Эту работу дла вре- 
мени отъ 1815 до 1862 года исполниль Г. Повальки. 
При этомъ было замфчено , что, не смотря на весьма 
удовлетворительное согласіе представляемое новфйшими 
паблюденілми солпца еъ таблицами Г. Г’авзена, вее- 
таки предетавляется весьма желательнымъ абсолютное 
изслЪдоваше нфкоторыхъ вопросовъ солиечнаго движе- 
ніл. ЮЪ настоящее врәмя мы имфемъ для наклонно- 
ети эклиптики различныя числа Бесселя, Ганзена, Пе- 
терса и Леверьс, которыя различаются другъ отъ дру- 
га Бакъ Бъ постоянныхъ величинахъ, такъ и въ в$ко- 


выхъ измвНненіяхъ, "Теоретическая же величина послфд- 
няго, зависимая преимущественно отъ массы Венеры, 
еще чувствительнфе отличается отъ выводимой изъ на- 
блюденй. Поэтому разборъ новыхъ и точныхъ соль- 
ствщальныхъ наблюдений солнца представляется весь- 
ма желательвымъ. Другой близкій къ изданию трудъ, 
о которомъ собрате получило извфетте, принадлежитъ 
Г. Тищену и содержится въ табличномъ указател?, 
или росписи вефхъ давныхъь относительно наблюденій 
и вычисленй планеть Приэтомъ было заявлено так- 
же о продолжени какъ этого указателя, такъ и комет- 
ной росписи Энке, присоединенной къ сочинению Оль- 
берса. 

Слфдующимъ затёмъ главнымъ пунктомъ разсу- 
жденій служили правильныя наблюдевя и ежегодныя, 
предварительныя вычиеленя малыхъ планеть. Собра- 
и1е признало вполн$ достаточнымъ, если только пемно- 
тіл обсерватор и спеціально посвятятъ ссбя этому пред- 
мету, какъ папр. до сихъ поръ дфлала Берливекая 06- 
серваторія, ибо неразборчивое накоплене матеріала, с0- 
пряженное еъ напраеною потерею времени и труда, 
представляло до сихъ поръ скорће помЪху , чЪъмъ по- 
собе въ надлежащей разработк% предмета. При этомъ 
желательно однако, чтобы первыл появленія планетъ 
были преелъдуемы на нъсколькихъ большихъ обеерва- 
торілхъ, съ цфлио обезпечить усиъхъ отъ случайностей 
погоды. Затъмъ, при веъхъ елфдующихъ появлешяхъь 
достаточно имЪть три или четыре хорошія ани ўе 
около времени противостолиля. Что касается редукщи 
и публикацій наблюдении, то въ этомъ отпошеніш по- 
ложено руководетвоватьея примъромъ, ланнымъ Г. Ду- 
версъ въ Аѕіг МаеЬг. № 1800. Относительно правиль- 
наго вычислевія планетныхъ -орбитъ , которое, при 
надлежащемъ раздЪленіи ‚› предетавляетъ Ия ВЫыЫЧиИСЛЯ- 
телей трудъ самъ по себъ поощрительный и весьма 
способный привлекать новыл дфятельныя силы, поло- 
жено способствовать легчайшему ознакомлентю съ этимъ 
предметомъ, посредетвомъ изданіл подробнаго прим%ра 
всъхъ относящихся сюда вычисленій и теоритическихъ 
изслъдованій. При этомъ было замъчено еще, что нътъ 
надобности вводить въ вычисленія, уже при второмъ 
появлен1и планетъ , поправки отъ пертурбацій. Для 
предотвращенія же возможности -двойпыхъ и даже 
тройныхъ вычисленій для одной и той же планеты, Г. 
Фбрстеръ вызвалея вести подробный реестръ, въ ко- 
торый будетъ вноситея вслкое сообщеніе о иредпри- 
нятомъ вычислени и который будетъ служить справ- 
кою для всфхъ желающихъ работать на этомъ полб. 
Наконецъ въ обозначенш малыхъ планстъ привято уџо- 
треблять № по порядку времени открытія и за онымъ 
собственное назваше планеты. Согласно тому, для но- 
вооткрытой Г. Лютеромъ планеты припято было обоз- 
начене (71) Ноба. Наконецъ высказапо было желанию, 
дабы чрезвычайпо богатый матеріалъ отпосительно тсо- 
рін возмущений, содержапимея въ раоотахъ Г Ганзе- 
на, сдфлать болфе доступнымъ при посредетвь сиете- 
матическаго обзора всъхъ полвившихея на этом 09- 
аъ трудовъ и собрана пъ одно компактное цфлое все- 
го относящагосл стода математическаго матертала. Одипъ 
изъ присутетвующихъ заявилъ,что ему извъстно сущест- 
вован1е такой работы, приготовллемой уже къ издано. 
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‚ Само важпою задачею, относащеюея къ вычиеле- 
нио кометъ, собравіе признало возможно полное и со- 
глаеное исполнен!е вычисленій координатъ вевхъ воэ- 
мущающихъ планетъ, начиная съ 1770 г. до настоя- 
щаго времени и далъе. Этот» большой трудъ долженъ 
обнимать собою вее, что сдълано до сихъ поръ съ этомъ 
отношении. Работа Проф. Моллера, относительно ко- 
меты Фэ, предетавитъ начало этого труда, ибо употре- 
бленные имъ при вычиеленіяхъ координаты, которыл 
примыкаютъ къ эпохамъ, установленнымъ уже въ 1857 
г. въ Бон%, будутъ имъ векор$ публикованы. Собраніе не 
скрывало приэтомъ отъ себя трудностей, какія предста- 
вляетъ основательное приведен1е этого труда въ испол- 
нение. Одно уже вычцсленіе мбетъ Юпитера, если посл д- 
вал должны служить для вефхъ періодическихъ кометъ, 
потреоовало бы пересмотра теоріи и вычисленля возмуще- 
ний высшаго порядка.—Прох. Брунеъ принялъ на себя 
трудъ руководить распредъленіемъ работъ между желаю- 
щими принять въ оныхъ участіе. Вмъетъ съ симъ положе- 
но представить первые результаты этой работы къ Авгу- 
сту будущаго 1868 года, когда собран!е назначило бу- 
дущій съфздъ, и мстомъ онаго избрало Г‘ейдельбергъ. 
На профессора Шбифельда въ Мангейм возложенъ 
трудъ разбора и приготовленія къ сообщепію веъхъ 
мифній, проэктовъ и ученыхь извъстій, какме могутъ 
быть доставлены ему предварительно, съ цфлио подвер- 
гпуть ихъ обсуждевио на Г“ейдельбергекомъ съЪздь. 
Ему же предоставлено озаботиться пъ свое время публи- 
каце и разеылкою циркуллровъ къ астропомамъ вебхь 
образованпыхъ странъ съ приглашенемъ принять учас- 
те въ собранім, въ чисель главиыхъ задачъ котораго 
будетъ, ввролтно, болфе систематическое раепредфлене 
двятемпости обеерваторій, посвящающихь себя изелф- 
дованілмъ неподвижныхь звфздъ. 

5. Краткія извъетая. 

— ‚Дюмонсель доказалъ опытами, что дв пластин- 
ки одного и того же металла, но различныхъ размъ- 
ровъ, ногруженныл въ воду, даютъ гальваническій токъ 
въ паправлени отъ большой пластинки къ малой. 
Фактъ этотъ онъ объяенлетъ разностію въ окиеленіи не- 
равныхъ поверхностей. Это заключеніе подтвержда- 
етея и другимъ опытомъ съ совершенно одинаковыми 
пластинками, которыя даютъ токъ, какъ скоро он по- 
гружатютея въ воду пе въ одно время, а одна изъ нихъ 
прежде „другой: токъ существуеть ифкоторое время, 
пока не еравнлетея степень окисленія обфихъ пласти- 
вокъ. Такимъ образомъ по заключение Длюмонселя при- 
чина такъ наз. земныхъ токовъ, существующихъ въ те- 
леграфическихъ проволокахъ, можетъ быть тролкан: 4-е 
разлие влажности почвы, въ которой погружены пла- 
стинки.2. различная способность къ окисленио поверхно- 
стей той и другой пластинки и 3 различная величина по- 
верхностей оныхъ; но во вебхъь 3-хъ случалхъ пластин - 
ка, подверженная наибольшему окисленио и менфе по- 
ллризусемая предетавляетъ элементъ электро-отрицатежм,- 
пый. Преобладаніе той или дру'ой причины опре- 
дЪллетъ направлен1е и силу земваго тока. 

— Гассто (Созшоз, 4 осіођге 1861) посредетвомъ осо. 
бевпаго прибора, въ которомъ можно было разръдить 
воздух» и пропустить электрическую искру отъ при- 
бора Румкорфа, получилъ осаждсніе металловъ въ видъ 
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пороша ‘на от|ицателтномъ ‘полюе$, поглъ болфе пли 
менъс продолжительнаго лъйствілішекры. Нфкоторыя 
изъ металлов», каковы зо: ото, серебро, платина. виемуть, 
послав А часонаго! дйствтя дали осадок» въ видв очень 
нвжнаго ‘порока; “ послв же болве иродолжительтаго 
дъйетвія оказались елъды кристаллизации. Гораздо труд- 
нфе получить осадокъ окелрза и магнія ; огадокъ гап- 
нія пс быль ‘замтепъ и послав 18 часоваго дъйствіл. 

— Ридорфә показаль опытами; что примесь какой 
либо’ соли щъ вод попижастъ- точку замерзанія, п воз- 
вышастъ точку кипвајя. Попиженте точки замерзантя 
пронорціонально количеству примфшанной еоли; і по 
приэтомъ, безводныя и водныя соли, дъйетвутотъ раз- 
лично, даже въкоторыл изъ солей понижають точку за- 
мерзанія, до опред®ленной температуры, какъ безводныя, 
апри низшей температур какъ водныя.’ Отеюда елъ- 
дуетъ, что опыты падъ понижертемь точки замерзантя 
могуть елужить средетвомъ къ” распознаванио, прива- 
длежитъ ли соль къ безводпымъ, или воднымъ. 

— Мейерилпеїте устроплъ очень чуветвительный галь- 
ванометръ, который можеть еъ пользою елужить и для 
электричества статическаго Устройство Ато основа - 
но на умепьшенти пллянтя земнаго магнетизма; для че- 
го налъ извтетнымъ гальванометромъ Вебера поставля- 
ется магньть, вотораго полтосъ, протввуположный зем- 
ному, обращенъ къ етрълкъ. Такъ какъ тангенсъ угла 
отклонения стрълки пропорціоналенъ сил$ гальвачичее- 
каго тога, раздъленпой на напряжене земнаго магис- 
тизма; елфдовательно, уменьшая послфднее, получаем 
большую величину для тангенса отклоненя. "Такой 


тальвапометръ дастъ значительное отклонепіе, если Бъ 
коппу проволоки мультипликатора прикасатьея стекляп- 


поо палочкой, слегка потертой шелкомъ. 

— Дове, употребляя призму изъ Аррагонята, вмћето 
призмы Николя, нащелъ, что она представляетъ пъко- 
торое преимущество передъ поелъднею: по причин$ 
большаго поля зрънія, большей ясности изображеня, и 
накопецъ потому, что въ аррагонитъ легко отыскать 
оптическую ось. 

— Опъ же употребил» микроскопъ какъ Фотометръ. 
Для сего онъ владеть на столик, микроскопа Фототра- 
ФИЧесТай ‚ микроекопическій рисунокъ, на который на- 
правленъ свЪтъь отъ двухь еравниваемыхъ  петочни- 
ковы; енизу и сперху. Дове говоритъ, что это средство 
точнфе вефхъ прочихъ доселъ унотребляемыхь фотоме- 
трическихь способовъ. 

— П'фаффә доказал опытомъ, что приподимое во 
веъхъ Физическихь руководетвахъ положеніе на счеть 
угла совершенной поляризапти свфта, невврно; а имен- 
но, нельзл безъуеловно ‘говорить, что свътъ поляризу- 
етл вполнЪ, когда лучи его падаютъ на стеклянную 
пластинку подъ угломъ 350 24', и что тогда, какъ от- 
раженные табъ и проходящіе лучи ноказываютъ 
тахітит поляризации. Онъ пашелъ, что одна нлаетин- 


ка поляризустъ? свътъ такжеесильно, какъ М семь ила“ 


стипокъ ; ‘когда’ на ‘иервую’‘изл пихъ падають . лучи 
подъ угломъ въ 60, а на послания въ ‘35° 34. -Вооб- 


ще, поляризація преломаеннаго луча увеличиваетея: съ 
уменьшентемъ угла падештя и съ упеличентемъ числа паръ 
пхастинокъ, причемь и уголъ поллризацін: увеличива- 
ется. 

— Паль.міери, Директоръ Везувіанской Обсерв. дока- 
залъ опытомъ, что пары какой либо жидкссти, заклю- 
ченной въ платиновой чашечкъ и нагръваемой: сверху 
солнечными лучами, при посредств® собирательнагогетек- 
ла, предетавляют”ь всегда елфды положительнаго! элек- 
тричеетва; тогда какъ сама жидкость электризуетея 
отрицательно. 

— Парижекой Академ представлены были въ засф- 
даши 2 Октяб. 2 жлаетипки стекла, имтющия въ отол- 
щину 47/ и 6 сентиметр: въ которыхъ находились сквов - 
пыт отверетіл, произведенныя покрою льрабора Рум- 
корфа іи предетавляюния больную аналогио: еъ' елёда- 
ми молни. “Каналъ, оставленный векрою; чрезвычайно 
тонкій; бфлый и пенпрозрачный съ евътлымиом$етами., 
расположенными епирально, раздвллетел на ‘иЪеколько 
вътвей внутри массы етекла,  Незаяфтио вирочемъ ни 
плавленія “массы, ни’ металличеекаго осадка’ на тетън- 
кахъ каналовъусопровождаюнщия явленія гудостовърмотъ 
что при прохождении иекры происходить’ сильное дав- 
лен1е ‘на матерію. 

— Г. Фибигь  етараетея доказать опытомъ, вочреки 
утвержденіямъ нёкоторыхъ другихъ физиковъ и между 
прочимъ Бекереля, что фосфоресценция въ твлахъ немо- 
жетъ быть сльделмемъ только одного нагръванія», а 
необходимо треөуетъ, чтобы ъло предварительно бьтло 
подвержено дЪйетвио лучей свБта.  Сернистый строн- 
цій есть одно ‘изъ наиболъе ФосФореецирующихъ. твлъ, 
которое свътить въ темнотъ нъкоторое время прекрас- 
нымъ свЪтло - зелевымъ овбтомъ. Будучи охлаждено 
п снова нагръто въ темпотъ, оно не обнаруживаетъ ни 
малъйшато евЪта; между тЬмъ, будучи выставлено ‘на 
дневной евътъ въ течени короткаго времени, оно-ено- 
ва дълалось евътящимъ. Подобные: опыты произведе- 
ны были исъ другими тфлами еъ равнымъ усибхомъ. 
Но самымъ сильпымъ доводомъ въ пользу: миънія Фи- 
биг’а елужитъ теоретическій законъ, допускаемый вев- 
ми Физиками, а именно, что наибольшая преломлдемость 
свЪта, лучащаго изъ какого либо тъла, никогда: не мо- 
жетъ быть боле самой меньшей преломляемости лучей, 
коими освфщалось это тло. Этотъ законъ: уже: для 
многихъ елучаевъ доказанъ ‘и для теилородныхъчлу- 
чей; поэтому, если евътъ и теплоту почитать ‘иролвле- 
втями одного и тогоже дфятеля; тә было бы противо- 
речемь, если бы теплородные лучи, имћющіе меньшую 
преломляемость чъмъ евътовые, могли сообщитьќкако- 
му либо тБлу епособноеъ свъченія въ темпотъ, т. е, 
испусканіе лучей большей преломляемости. 
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